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1. Um ntumero real é dito algébrico se é raiz de um polindomio com coeficientes inteiros. Um
numero real ¢ dito transcendente se nao é algébrico. Prove que o conjunto dos niimeros
transcendentes é nao-enumeravel.
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2. Prove que o conjunto das sequéncias crescentes de nimeros naturais (ny < ng < ---) é
nao-enumeravel.

3. Prove, por inducao, que se ‘Z—ll, ..., = pertencem ao intervalo (a, B) e by, ..., by, t1,... 1, €
n

tiay + - +tpan

R*, entao
’ t1b1++tnbn

pertence a (a, 3).

4. Explique, com palavras, o erro na seguinte inducao:

Afirmacao: Dado um conjunto de n bolas, se uma delas é azul, entao todas sao azuis.

Demonstracao: Para n = 1, como pelo menos uma bola ¢é azul e ha apenas um elemento,
entao todas sao azuis. Suponha a afirmacao valida para um dado n. Tome um conjunto
de n + 1 bolas, onde pelo menos uma ¢é azul. Tire um elemento do conjunto que nao
seja esta bola azul fixada. Pela hipdtese de inducao, todas as bolas desse conjunto com n
elementos sao azuis. Retire uma bola desse conjunto e reponha a bola tirada inicialmente.
Novamente pela hipétese de inducgao temos que todas as n + 1 bolas sao azuis.



