Prova 3 — Analise Complexa — 2007

Todas as questoes tém o mesmo valor. Justifique todas as suas respostas.
D € o disco unitdrio aberto centrado na origem: {z € C: |z| < 1}.

1. Prove que o anel A ={z € C:1 < |z| < 2} nao é simplesmente conexo.
2. Considere o semiplano superior aberto H = {z € C: Imz > 0}.

(a) Prove que H é simplesmente conexo.
(b) Descreva explicitamente todos os automorfismos conformes de H.
3. (a) Prove que a unica fungao holomorfa D — D que tem pelo menos
dois pontos fixos é a identidade.

(b) Sejam f,g : Q2 — Q holomorfas, 2 um aberto simplesmente conexo
de C. Prove que se f e g coincidem em dois pontos entao f = g.

4. Sejam f: D — D holomorfa, a € D e b= f(a). Prove que
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E possivel ter f(1/2) =3/4 e f/(1/2) =2/37



