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1. O objetivo deste problema Ž estabelecer a  f—rmula de Pick para a ‡rea de um pol’gono.  ƒ necess‡rio utilizar o seguinte fato, que n‹o precisa ser demonstrado:  um tri‰ngulo cujos vŽrtices tem coordenadas inteiras n‹o tem  outros pontos de coordenadas inteiras em seu bordo ou interior se e somente se  sua ‡rea Ž igual a 1/2.


Seja P um pol’gono simples em que todos os vŽrtices tem coordenadas inteiras.  Seja I o nœmero de pontos de coordenadas inteiras no interior do pol’gono e B o nœmero de pontos de coor��de�nadas inteiras no bordo do pol’gono (incluindo os vŽrtices).  No exemplo abaixo, I = 14 e B = 11.
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 (a) Mostre que a ‡rea de P Ž dada por  � EMBED Equation.2  ���.  [Sugest‹o: tome uma triangula�‹o do interior de P na qual os vŽrtices sejam os pontos de coordenadas inteiras em seu bordo e seu interior.]


 (b) A f—rmula de Pick fornece um modo eficiente para se calcular a ‡rea de um pol’gono?





2.  Seja C um conjunto finito de pontos do plano e sejam S e T subconjuntos disjuntos de C tais que� S ( T = C. Mostre que se pq é o menor segmento entre pontos de S e pontos de T, então pq é necessariamente uma aresta do diagrama de Delaunay de C.





3.  Escreva uma rotina que, dados pontos a, b, c e d do plano, retorne verdadeiro quando d é exterior ao círculo circunscrito ao triângulo abc e falso caso contrário.








