INTRODUCAO AS FOLHEACOES HOLOMORFAS 2022
LISTA #3

1. Seja F uma folheagdo em (C2,0) com um nimero finito N de separatrizes.
Mostre que N < mgq(F, 0) + 1. (Dica: férmula de van den Essen + indug@o )

2. Mostre que existe folheagido em (C2,0) com nimero de Milnor arbitrario, e
apenas uma separatriz convergente. (Dica: comecem com o exemplo de Euler e
tentem altera-lo via pull-backs através de aplica¢des nao invertiveis.)

3. Considere as possiveis formas normais formais de uma singularidade re-
duzida em (C?,0) e determine, em cada caso, as separatrizes com seus indices
de Camacho-Sad e o nimero de Milnor.

4. D& um exemplo de folheacio de codimensio um em (C3,0) que ndo admite
integral primeira holomorfa.

5. Considere a folheagdo em C x P! definida pela 1-forma holomorfa
w=a(z)dy + (b(x)y + c(x))dx
onde a, b e c sdo fungdes holomorfas em C. Mostre que
(1) acurva C' = {y = oo} ¢é invariante por F;
(2) aholonomia de F ao longo de C' — sing(F) € soldvel;
(3) se existe uma curva holomorfa invariante por F da forma {y = f(z)},
f func@o meromorfa em C, invariante por F entdo a holonomia de F ao
longo de L — sing(F) € linearizdvel (em particular abeliana);
(4) se existe uma curva holomorfa da forma {y? + f(z)y + g(z) = 0}, f, g

meromorfas em C tais que f?(x)—4g(z) ndo se anula identicamente, entdo
a holonomia ao longo de L — sing(F') é trivial ou de ordem 2.

6. Seja F uma folheagio em C? definida por uma 1-forma polinomial homogénea
w com singularidade isolada na origem.
(1) Mostre que F ¢ definida por uma 1-forma racional fechada.
(2) Mostre que se os coeficientes de w sdo de grau maior ou igual a 2 entdo
o divisor excepcional E do blow-up 7 : Bly(C?) — C? ¢ invariante por
m*F.
(3) Mostre que a holomonomia de 7* F ao longo de E —sing(7*F) é abeliana.

7. Seja G C Diff(C,0) um subgrupo finitamente gerado. Mostre que se G é
soldvel entdo [G, G| € abeliano.

8. Seja G C Diff(C,0) um subgrupo abeliano. Mostre que se existe f € G com
|f(0)| # 1 entdo G é linearizavel.



